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 فصل سوم )قسمت اول(

 تابع

 (72ی )تمرین صفحه

 دهد.را نشان می های مقابل یک تابعکدام یک از جدول -1

 

 

 تابع نیستند. 4و  3های تابع اند اما جدول 6و  5، 2، 1های جدول حل:

ی دهد؟ ناحیههای مرتب زیر یک تابع را نشان میهای جورهیک از ستکدام  -2

 ها را تعین کنید.( آنRangeهای )ی قیمت( و ناحیهDomainتعریف )

        
        
          
          
            
            

1 2, 4 , 3,6 , 4,8 , 5,10

2 1, 4 , 0,3 , 1, 2 , 2,1

3 10, 10 , 5, 5 , 0,0 , 5,5 , 10,10

4 10,10 , 5,5 , 0,0 , 5,5 , 10,10

5 0,11 , 1,1 , 2,1 , 3, 2 , 4, 2 , 5, 2

6 1,1 , 2,1 , 3,1 , 1, 2 , 2, 2 , 3, 2



 

  

  





 

 حل: 

            
            
              
          

1 2, 4 , 3,6 , 4,8 , 5,10 2,3, 4,5 , 4,6,8,10

2 1, 4 , 0,3 , 1, 2 , 2,1 1,0,1, 2 , 4,3, 2,1

3 10, 10 , 5, 5 , 0,0 , 5,5 , 10,10 10,5,0 , 10, 5,0,5,10

4 10,10 , 5,5 , 0,0 , 5,5 , 10,10 10, 5,0

Domain Range

Domain Range

Domain Range

Domain

   

     

       

         
                
                

,5,10 , 10,5,0

5 0,11 , 1,1 , 2,1 , 3, 2 , 4, 2 , 5, 2 0,1, 2,3, 4,5 , 11,1, 2

6 1,1 , 2,1 , 3,1 , 1, 2 , 2, 2 , 3, 2 1, 2,3 , 1, 2

Range

Domain Range

Domain Range



   

   
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 (76ی )تمرین صفحه

اگر  -1  2
2g x x x    و  2

2 3 1f x x x    ،باشد       2 , 3 , 2 3g f g g     و   
 

0 2

3

f g

f

 


 

 را معلوم کنید.

 حل: 

     
     
     
     
   
     
   

 
   

2

2

2

2

2

2 2 2 2 4 2 2 0

3 2 3 3 3 1 18 9 1 8

2 2 2 2 4 2 2 4

3 3 3 2 9 3 2 4

2 3 4 4 0

0 2 0 3 0 1 0 0 1 1

0 2 1 0 0
0

3 8 8

g

f

g

g

g g

f

f g

f

         

         

      

         

    

       

  
  



 

اگر  -2  2
f x x x   و  4g x x   .باشد   0 , 2g f   و 1f x  .را دریابید 

 حل: 

     
 
     

2

2 2 2

2 2 2 4 2 6

0 0 4 4 2

1 1 1 2 1 1 3 2

f

g

f x x x x x x x x

       

   

            

 

اگر  -3  3g x x  و  1 4h x x   ،باشد   3 , 16h h  و 4g  .را دریابید 

 حل: 

   
   
16 1 4 16 1 64 65

3 1 4 3 1 12 11

h

h

    

       
 

تواند:  ی آن جفت باشد موجود شده نمیعدد منفی تحت  جذری که مرتبه 4 3 4 ?g     
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4-    2 15
16 3 ,

3
g x x x f x

x
   


و    2

25h x x   ،باشد   7 , 6g f  و

     0 4 3f g h   .را دریابید 

 حل: 

 

 

 
     
     

 

   
     

2

2

2

2

15

3

15 15
6 5

6 3 3

16 3

7 16 3 7 7 16 21 49 16 70 54

4 16 3 4 4 16 12 16 28 16 12

15 15
0 5

0 3 3

3 25 3 25 9 16 4

0 4 3 5 12 4 12 9 3

f x
x

f

g x x x

g

g

f

h

f g h




  


  

            

        

   
 

       

         

 

اگر  -5  40 2g x x    باشد       0 , 4 , 5 , 12g g g g  و 2g  .را دریابید 

 حل: 

 
 
 
 
 
   

40 2

12 12 40 2 52 2

5 5 40 2 45 2

4 4 40 2 44 2

0 0 40 2 40 2

2 2 40 2 38 2

g x x

g

g

g

g

g

  

    

    

    

    

      

 

2ی آیا معادله -6
1x xy  دهد؟یک تابع را نشان می 

 کنیم:حل می yمعادله را برای  حل:

2

2

2

1

1 1 1
1

x xy

x
xy x y x y x

x x x

 


        
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2ی تواند از این لحاظ معادلهدریافت شده می yیک قیمت برای  xچون برای هر قیمت 
1x xy  باشد.یک تابع می 

 (82ی )تمرین صفحه

 توابع ذیل را دریابید.( Domainهای تعریف )ناحیه -1

     

     

         

 

2 2

2 2

2

9 , 2 5 , 4

3
1 , 3 ,

4

7 2 4
, ,

16 3 7 11 24

3

4

f x x g x x h x x

f x x g x x h x
x

x
f x g x h x

x x x x x

f x
x

     

    


  
    




 

 حل: 

       

     

       

     

     

     

       

2 2 2

2 2 2

2

9 9 0 9 3 , 3 3,

2 5 ,

4 4 0 4 2 , 2 2,

1 1 0 1 1,

3 ,

3
4

4

7 7
4,

16 4 4

f x

g x

h x

f x

g x

h x

f x

f x x x x x Dom

g x x Dom

h x x x x x Dom

f x x x x Dom

g x x Dom

h x Dom
x

x x
f x Dom

x x x

              

      

              

           

      

   


     
  

 

         

         

     

2

2

4

2
3,7

3 7

4 4
3, 8

11 24 3 8

3
,

4

g x

h x

f x

g x Dom
x x

h x Dom
x x x x

f x Dom
x

    
 

      
   

     

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های توابع گراف -2  2
f x x  و  2

f x x  .را رسم کنید 

 حل:

 

 

 

 

 

 

 

گراف تابع  -3  2 1g x x   3را رسم کنید، اگر, 2, 1,0,1,2,3x     .باشد 

 حل: 

 

 

 

 

  2
f x x

  2
f x x 

  2 1g x x 
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2گراف  -4
2x y  باشد؟ چرا؟را رسم کنید آیا این گراف، گراف یک تابع می 

 حل: 

2 2
2 2 2x y y x y x        

 

 

 

 گردد.دریافت می yدوقیمت از  xباشد زیرا برای یک قیمت این یک تابع نمی

 (86ی )تمرین صفحه

 در اشکال داده شده: 

 

a) ی تعریف تابعناحیه 

b) های تابعقیمتی ناحیه 

c) نقاط تقاطع با محورX 

d)  نقاط تقاطع گراف با محورY ی تابع را دریابید.های خواسته شدهو در شکل سوم قیمت 

 

 

0 2

1 3

2 2

7 3

x y

x y

x y

x y

   

   


    
    
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 حل: 

در شکل  1: 

a) ی تعریف تابع تمام اعداد حقیقی یا ناحیه ,  باشد.می 

b) های تابع مساوی است به:ی قیمتناحیه 4, . 

c) نقاط تقاطع با محورX :عبارت است از 1,0  و 3,0. 

d) ی تقاطع گراف با محور نقطهY  :عبارت است از 0, 3 

در شکل  2: 

a) ی تعریف تابع تمام اعداد حقیقی یا ناحیه ,  باشد.می 

b) های تابع مساوی است به:ی قیمتناحیه , 4  . 

c)  محورنقاط تقاطع باX :عبارت است از 1,0  و 3,0. 

d) ی تقاطع گراف با محور نقطهY  :عبارت است از 0,3. 

در شکل  3: 

a) ی تعریف تابع تمام اعداد حقیقی یا ناحیه ,  باشد.می 

b) های تابع مساوی است به:ی قیمتناحیه 1, . 

c) محورXکند.را قطع نمی 

d) ی تقاطع گراف با محور نقطهY  :عبارت است از 0,3 . 

  1 2f    و 3 4f  
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 (92ی )تمرین صفحه

های توابع گراف -1   1
, 5

2
g x f x    و  4h x  .را رسم کنید 

 حل: 

 

گراف تابع  -2  3f x x  .را رسم کنید 

 حل: 

 

 

 

اگر  -3 
: 0

: 0

x x
f x

x x

 
 

باشد.     2.3 , 0f f  و 16f .را دریابید 

 حل:         0 0 , 2.3 2.3 2.3 , 16 16f f f       

اگر  -4 
1: 1 0

1: 0 1

x x
h x

x x

   
   

ی تعریف باشد، ساحه  h x .را تعین کنید 

   حل:   1,1Domain h x   
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 (96ی )تمرین صفحه

 باشد؟کدام یک از توابع زیر متزاید، متناقص و نه متزاید و نه متناقص می -1

     3 2 2 4
, ,f x x x f x x x f x x x      

 حل: 

 

   
   

3

1 2

3 3

1 2

2 , 3

2 2 2 10 , 3 3 3 27 3 30

10 30

f x x x

x x

f f

f x f x

 

 

       

  

 

 باشد. قرار شکل ذیل: در نتیجه تابع فوق یک تابع متزاید می

 

  2
f x x x  

 

1تابع فوق در انتروال 
,

2

   
 

1متناقص و در انتروال  
,

2

   
 

 باشد.متزاید می 

  2 4
f x x x  
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1تابع فوق در انتروال 
,

2

   
 

1متزاید و در انتروال  
,0

2

  
 

1متناقص همچنان در انتروال  
0,

2

 
 
 

متزاید  

1و در انتروال 
,

2

  
 

 باشد.متناقص می 

 باشد؟کدام یک از توابع زیرداده شده جفت و کدام یک طاق می -2

       4 5
, , ,f x x f x x f x x f x x    

 حل: 

تابع  f x x باشد زیرا: یک تابع طاق می       f x x f x x f x f x         

تابع  f x x  :یک تابع جفت است زیرا       f x x f x x x x f x f x          

تابع   4
f x x  :یک تابع جفت است زیرا         44 4

f x x f x x x f x f x         

تابع   5
f x x  :یک تابع طاق است زیرا         55 5

f x x f x x x f x f x           
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 (102ی )تمرین صفحه

2از انتقال گراف تابع  -1
y x های توابع زیر را رسم کنید:گراف 

           2 22 2
2 , 2 , 1 , 2 1g x x g x x g x x g x x         

 داریم. قرار ذیل:ها جدول زیر را ترتیب داده و گراف هرکدام را ترسیم میبرای وضاحت قیمت حل:

   2

2 1g x x     2
1g x x     2

2g x x    2
2g x x  2

y x x 

5 1- 4 2- 0 0 

2 0 1 1- 1 1 

10 0 9 1- 1 1- 

1 3 0 2 4 2 

17 3 16 2 4 2- 

2 8 1 7 9 3 

5 15 4 14 16 4 

 

 

گراف تابع  -2 f x x های توابع را رسم کنید و از انتقال آن گراف  2f x x   و  2f x x   را رسم

 کنید.
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 داریم:ها را قرار ذیل ترسیم میهای مورد نظر را داده و گراف آنبرای هریک تابع قیمت حل:

 

 

 

 

گراف تابع  -3 f x x های توابع را رسم کنید. و از انتقال این گراف، گراف   4 , 4g x x g x x     و

  4h x x  .را رسم کنید 

 

 داریم:های هریک را قرار ذیل ترسیم میهای لازم را داده و گرافمانند مثال بالا به هریک از توابع قیمت حل:

 

 تابع گراف انتقال از -4  3
f x xهای توابع ، گراف  3

3g x x   و   3

3g x x  .را رسم کنید 

 داریم:های هریک را قرار ذیل ترسیم میهای لازم را داده و گرافمانند مثال بالا به هریک از توابع قیمت حل:
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