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 حل تمرینات عمومی
 مثلثات صنف یازدهم

 
 

 ابزار کانکور :کننده اهدا
 کتابخانه درخت دانش :منبع
 CC0 /دامنه عمومی :  دارنده حق چاپ /جواز

 استاد مدیحه احمدی  :نویسنده 
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 1 آموزشی در سطح کشورابزار کانکور؛ جدیدترین تکنالوژی  

 

 حل تمرینات عمومی

 مثلثات صنف یازدهم 

   بخش دوم

 

2: آیا مساوات 8سوال 
2sin cos 2cos2 sinx x x x     یک مطابقت مثلثاتی است یا یک معادله،مثلثاتی؟ بادلیل واضح

 سازید.

کنیم، ع می: برای اینکه ثبوت نماییم رابطهء بالا یک مطابقت است یا معادله، یکعده قیمت های زوایارادر آن وض8جواب سوال 
 باشد.غیرآن یک معادله می هرگاه تمام قیمت های وضع شده در رابطه صدق کند، درآن صورت رابطه یک مطابقت است، در

   حل:

2

30 ,45 ,60 ,90 360

1 3 1 1
30 2(sin 30 ) cos)(30 ) 2cos(2 30 ) sin 30 2 2

4 2 2 2

1 3 1 1 3 2 1 3
1

2 2 2 2 2 2

1 3 3

2 2

x

x



         

 
     




  

2
45 2(sin 45 ) cos(45 ) 2cos(2 45 ) sin 45

2 2 2 2 2
2 2 0 1

4 2 2 2 2

2 2
1

2 2

x      

      

 

 

2
60 2(sin 60 ) cos(60 ) 2cos(2 60 ) sin 60

3 1 1 3 3 1 3
2 2( ) 1

4 2 2 2 2 2 2

3 1 3 2 3 3 2
1 1

2 2 2 2 2

x      

       

 
     

 

 باشد.کند بنابر آن رابطهء فوق مطابقت نبوده بلکه یک معادله میمساوات صدق نمی xطوریکه معلوم شد با گذاشتن چند ین قیمت 
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 2 آموزشی در سطح کشورابزار کانکور؛ جدیدترین تکنالوژی  

 

 زیر را حل کنید. : معادلات مثلثاتی9سوال 

2 4 2

2

)cos cos 0 b) tan 4 tan 3 0

)4cos 2 0 ) cos 3 sin 1

)cos 3sin cos 1

a x x x x

c d x x

e x x x



    

   

  

  

2 4

2 2 2

)cos cos 0

cos (1 cos ) 0 cos 0

cos 0 cos0
2

a x x

x x x

x x arc


 

   

   

  

 

2ممکن نیست  2
cos 1 0 cos 1 / cos 1x x x        

 ست حله عبارت است از

1

2

1 2

{ / , 2 , 4 , ,}
2 2 2

{ / 2 ,4 , ,}
2 2

{ / 2 }
2

A x x

A x x

A A A x x k

   

  



   

   

   

  

 : bحل جزء 

2

2

1

1

1

2

) tan 4 tan 3 0

4 3 0

( 3)( 1) 0

3 0 3

1 0 1

tan 1 tan 1 45
4

tan 3 tan 3 71.56

b x x

y y

y y

y y

y y

x x

x x





  

  
  
   
   

    

    
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 3 آموزشی در سطح کشورابزار کانکور؛ جدیدترین تکنالوژی  

 

 :  Cحل جزء

1

2

1 2

) 4cos 2 0

4cos 2 / 4

2
cos

4

1 1
cos arccos , 60

2 2 3

/ , 2 , 4 ,
3 3 3

/ 2 , 4 ,
3 3

/ 2
3

c

A

A

A A k






  

     

    

  

 
 



    

     
 
     
 

   
 

 

 

 : dحل جزء 

2

2

2

) cos 3 sin 1

cos 3( 1 cos ) 1

3( 1 cos ) 1 cos / ( 1)

3( 1 cos cos 1

d x x

x x

x x

x x

 

  

     

  

  

 سازیم: را مربع میاطراف معادله 

2 2

2 2

2

2

3(1 cos ) cos 2cos 1

3 3cos cos 2cos 1 0

4cos 2cos 2 0 / ( 1)

4cos 2cos 2 0

x x x

x x x

x x

x x

   

    

     

  

  

cos x yکنیم:را وضع می 

2

2 2

4 2 2 0

4 2 4 4 ( 2) 4 32 36

36

6

y y

b ac

  

          

  

 
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 4 آموزشی در سطح کشورابزار کانکور؛ جدیدترین تکنالوژی  

 

1

2

1

1

2

2 6 8
1

2 2 4 8

2 6 4 1

2 2 4 8 2

cos 1 cos 0

1
120

2

b
y

a

b
y

a

x y x x x

cox y x



    
   


    

    


     

    

 

 :  eحل جزء

2

2 2

2 2

) cos 3sin cos 1

cos 3cos 1 cos 1 0

cos 1 3cos 1 cos

e x x x

x x x

x x x

   

   

   

  

 سازیمرا مربع می  اطراف معادله

4 2 2 2

4 2 2 4

4 2

2 2

2

1 2

cos 2cos 1 9cos (1 cos )

cos 2cos 1 9cos 9cos 0

10cos 7cos 1 0

cos 10 7 1 0

4 49 4 10 1 49 40 9

9 , 3

7 3 10 1 7 3 4 1

2 2 10 20 2 2 2 10 20 5

x x x x

x x x x

x x

x y y y

b ac

b b
y y

a a

    

    

  

    

         

    

       
       

 

  

2

2

1 1

2 2

1 1 1 1
cos cos , cos( ) cos( )

2 2 2 2

1 1 1 1
cos cos , cos( ) arccos( )

5 5 5 5

1
cos( ) 45

42

1 2
cos( ) cos( ) 135

22

x x x arc arc

x x x arc

x arc x

x arc arc x



       

      

   

     
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 5 آموزشی در سطح کشورابزار کانکور؛ جدیدترین تکنالوژی  

 

 

4

3

1 5
cos( ) cos( ) 63

55

1 5
cos( ) cos( ) 116

55

x arc arc

x arc arc

  

    

 

 : سیستم معادلات مثلثاتی زیر را حل کنید.10سوال 

sin( ) cos( )
)

tan tan 1

sin sin sin cos sin cos sin( )
tan tan 1

cos cos cos cos cos cos

sin( )
1

cos cos

sin( cos cos 1

x y x y
b

x y

x y x y y x x y
x y

x y x y x y

x y

x y

x y x y

  
  

 
     




 

 

 

tan tan 1
sin( ) cos( )

) )2
tan tan 1cos cos

2

x y
x y x y

a b
x yx y

 
  

    

 

 

sin sin sin cos sin cos
) tan tan 1

cos cos cos cos

sin( )
1 sin( ) cos cos

cos cos

x y x y y x
a x y

x y x y

x y
x y x y

x y


    


    

  

2 در خود سوال چون
cos cos

2
x y : است پس 

2
sin( ) 45

2 4
x y x y


       

 از مثلثات  داریم  :

 1
cos cos cos( ) cos( )

2

1 1 2 2 1
cos cos( ) cos( ) cos( 0

2 4 2 2 4 2

x y x y x y

x y x y x y


   

              
    

  

2چون 
cos cos

2
x y :است، پس 
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 6 آموزشی در سطح کشورابزار کانکور؛ جدیدترین تکنالوژی  

 

2 1 2
cos( )

2 2 2

1 2 2 2 2 2 1 2(2 1) 2
( ) cos( ) / 2

2 2 4 4 2 4 4

2 2
( ) 2

4 2

x y

coa x y x y

coa x y

  

 
        

   

 

45
4

(1)
4

(2)
4

x y

x y

x y







  

 

 

 

 کنیمرا طرف به طرف جمع می 2و 1رابطه 

2
2 4 4

0
4 4 4

x x x y

y x y y

  

  

     

      
  

 

 : bحل 

 

sin( ) cos( )
)

tan tan 1

sin sin sin cos sin cos sin( )
tan tan 1

cos cos cos cos cos cos

sin( )
1

cos cos

sin( ) cos cos 1

x y x y
b

x y

x y x y y x x y
x y

x y x y x y

x y

x y

x y x y

  
  

 
     




 

 

   

)sinاز خود سوال داریم :  ) cos( )x y x y   

 دهیم:اطراف معادله راانکشاف می

sin( ) cos( )

sin cos sin cos cos cos sin sin

x y x y

x y y x x y x y

  
  
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 7 آموزشی در سطح کشورابزار کانکور؛ جدیدترین تکنالوژی  

 

cosقیمت  cosx y  گذاریم:به جایش می 1را از رابطه 

sin cos sin cos sin( ) sin sin

sin cos sin cos sin cos sin cos sin sin

2sin cos sin sin

x y y x x y x y

x y y x x y y x x y

y x x y

   
   


 

sinاطراف را تقسیم  sinx y کنیممی 

2sin cos sin sin

sin cos sin sin
2 1

sin sin sin sin

cos 1
2 1 2 cot 1 cot

sin 2

y x x y

y x x y

x y x y

x
x x

x



 

    

 

 

1چون    1
cot

tan 2
x

x
       :است، پسtan 2 63.45x x    

 از سوال داریم :

tan tan 1 tan 2 1 tan 1 45
4

y x y y y


         
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 8 ابزار کانکور؛ جدیدترین تکنالوژی آموزشی در سطح کشور 

 

 ذ:مأخ

 این ممد درسی با همکاری کتابخانه درخت دانش به شما اهداء گردیده است.
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